UNIVERSIDADE FEDERAL DA BAHIA
— INSTITUTO DE MATEMATICA
DiscrpLINA: Célculo B CoOpico: MAT A03 Turma: T10/T03
PROFESSOR: Joseph Nee Anyah Yartey Data: 11/07/2007
| ViTUTE SeiriuS ] ALUNO(A):

PROVA FINAL

Parte A: Responde 3 questoes - Cada questio vale 2 pontos.

Questao 1:
T+ 2

(a) Represente graficamente o dominio da fungao f(z,y) = 5

<

2,2
(b) Calcule, se existe o limite  lim sen (2 + y°)

(@y)—(00) 1— cos (Va2 +y?)
[ 1— cos (22 +1?)

se (z,y) # (0,0)
(c) Discute a continuidade da fungao f(z,y) = { (22 +12)2 :
L 0 se (z,y) = (0,0)

Questao 2: Seja f(x,y) = xln <§> + 212
(a) Calcule fi, e fya.
(b) Determine a derivada direcional de f no ponto (2,2) na direcao do vetor @ = i — 2J.
(c) Em que diregao a fungao f decresce mais rapidamente a partir do ponto (2,2)7 Calcule
este valor minimo.
of

(d) Suponha que z = ste’ e y = 2se’. Calcule e
Questao 3:
(a) Seja f(z,y) = 32y — 2y* — 3x® — 8y + 2.

(i) Determine a equacao do plano tangente a superficie z = f(x, y) no ponto (1, 1, —8).

(ii) Ache os pontos criticos de f e classifique-los como maximos locais ou minimos
locais, ou pontos de selas.
(b) Determine o valor méximo de f(z,y) = 22> +xy—y*+1 sujeita a restrigao 2x+3y = 16.
Questao 4:

2 4
(a) Dada a integral repetida / / , 2z cos (y*) dydz. Determine uma integral repetida
0 Jzx
equivalente com a ordem da integragao invertida. Calcule uma das duas integrais.
(b) Calcule a integral / / (x + 2y) dxdy sobre a regidao D limitada pelas duas parabolas
J Jp
y=21%ey=1+22
(c) Expresse a integral / / (2% — y?) dxdy, onde D = {(z,y) € R%; 2% +y% < 1}
J Jp



como uma integral em coordenadas polares e calcule esta integral (usando a identidade
cos (20) = cos %0 — sen %0).

Parte B: Responde 2 questoes - Cada questao vale 2 pontos.

Questao 5: Seja R a regiao do plano no primeiro quadrante limitada entre a circunferéncia
> +y’=4earetay=—x+2.

(a) Esboce R e calcule sua area.

(b) Encontre as coordenadas do centréide G da regiao R.

(c) A regiao R é girado por um angulo de 360° em torno da reta x = 4. Usando o Teorema
8(3m — T)m

de Pappos-Guldin, mostre que o volume do sélido formado é dado por 5

Questao 6:
(a)Esboce a curva C, dada em coordenadas polares por 7 = 1 + cos 6.
(i) Calcule o comprimento de arco da curva C.
(ii) Calcule a area da regiao limitada por C.
3

(b) Encontre as coordenadas polares da intersecao da curva C' com o circulo de raio 3

centrado na origem.

Questao 7: Seja R a regiao do plano acima da reta y = 2 e abaixo do arco da cicléide

de equagoes
x(t) =2(t— sent) e y(t)=2(1— cost), te€|0,2r]

(a) Esboce R e calcule a sua area.

(b) Calcule o comprimento do arco que delimita R.



